LA RETTA DI EULERO

Se costruite l’ortocentro, il baricentro e il circocentro di un triangolo qualunque potete verificare che si tratta di tre punti allineati (a mano o con Geogebra – v. ad esempio http://www.matematicaescuola.it/materiale/multimedialita/La_retta_di_Eulero.pdf).

Vediamo ora come si può dimostrare questa proprietà.

Ci servono, come prerequisiti, il teorema del baricentro (il baricentro di un triangolo divide ogni mediana in due parti delle quali quella che contiene il vertice è il doppio dell’altra) e l’idea di similitudine (in particolare il secondo criterio, che afferma che se due triangoli hanno due lati in proporzione e gli angoli tra essi compresi congruenti, allora sono simili; in particolare questo significa che hanno gli angoli ordinatamente congruenti).

Costruiamo il triangolo ABC, il suo circocentro O e il suo baricentro G.
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Prendiamo ora sulla retta OG un punto H tale che 
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Congiungiamo ora H con C e consideriamo i triangoli OGM e GHC.
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I rispettivi angoli in G sono opposti al vertice, quindi sono congruenti; le coppie di lati (OG, GH) e (GM, GC)  sono in proporzione, perché sappiamo che GC è il doppio di GM per il teorema del baricentro e abbiamo costruito GH in modo che fosse il doppio di OG; quindi, per il secondo criterio di similitudine, i triangoli OGM e GHC sono simili e, in particolare, si ha la congruenza 
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, cioè le rette OM e CH sono parallele, perché formano angoli alterni interni congruenti se tagliate dalla trasversale CM.
Quindi anche la retta CH è perpendicolare a AB, come OM.

Se ripetiamo la costruzione per in triangoli AGH e  OGN, con gli stessi passaggi arriviamo a dimostrare che la retta AH è perpendicolare a BC.

[image: image6.jpg]



Ma allora H è il punto di incontro di due altezze del triangolo, cioè è l’ortocentro del triangolo; inoltre, per costruzione, sta sulla retta che congiunge baricentro e circocentro, quindi il teorema è dimostrato.
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